Umiejetnos¢ 1.8 - Rozpoznawanie Liczb
Wymiernych

Umiejetno$¢ wymaga: 1.1 1.2

Definicja Liczb Wymiernych

e Liczby Wymierne: Sa to liczby, ktére mozna wyrazi¢ jako iloraz dwéch
liczb catkowitych, gdzie mianownik jest rézny od zera. Oznaczamy je
symbolem Q.

e Posta¢ Liczby Wymiernej: Kazda liczba wymierna moze by¢ zapisana w
postaci ¢, gdzie a i b sg liczbami catkowitymi, gdzie b # 0.

Przyklady Liczb Wymiernych

e Proste Ulamki: Przyklady liczb wymiernych to: 1, 2, =5, 2 (jako 2), 0
(jako 9).

e Liczby Calkowite jako Wymierne: Kazda liczba catkowita jest réwniez
liczba wymierna, poniewaz mozna jq zapisa¢ jako utamek o mianowniku
réwnym 1 (np. 4 jako 3).

Cechy Liczb Wymiernych

¢ Rozwiniecie Dziesietne: Rozwiniecie dziesietne liczby wymiernej jest
albo skonczone, albo okresowe.

e Porzadek na Osi Liczbowej: Liczby wymierne sa uporzadkowane na
osi liczbowej i pomiedzy kazdymi dwoma réznymi liczbami wymiernymi
mozna znaleZz¢ nieskonczona liczbe innych liczb wymiernych.

Jak Rozpoznac¢ Liczby Wymierne

e Ulamki i Dzielenie: Jesli liczba moze by¢ zapisana w formie utamka
(gdzie a i b sq catkowite i b # 0) jest liczbg wymierng,

¢ Rozwiniecie Dziesietne (patrz Um. 1.10): Sprawdzenie, czy rozwiniecie
dziesietne liczby jest skoniczone lub okresowe, co sugeruje, ze liczba jest
wymierna.
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Liczby Wymierne w Postaci Okresowej

e Rozwiniecia Okresowe: Liczby wymierne, ktére nie majq skonczonego
rozwiniecia dziesietnego, sa liczbami okresowymi. Oznacza to, Ze po
pewnym miejscu w rozwinieciu dziesietnym zaczyna sie powtarzaé pewien
cykl cyfr. Na przyktad, liczba % ma rozwiniecie dziesietne 0.(3), gdzie cykl
"3" powtarza sie w nieskoniczonos¢.

e Jak rozpoznac liczbe wymierna w postaci okresowej:

x Jesli rozwiniecie dziesietne liczby jest okresowe, to liczba ta jest
wymierna.

* Kazda liczbe wymierna mozna zapisa¢ w postaci utamka zwyklego ¢,
gdzie a i b sg liczbami catkowitymi, a b # 0.

e Przyklady Liczb Wymiernych w Postaci Okresowej:

* 2=0.(6) (cykl "6" powtarza sie).
. ll = 0.(63) (cykl "63" powtarza si¢).
= 0.(142857) (cykl "142857" powtarza sie).

BN

*
¢ Dlaczego liczby wymierne maja rozwiniecie okresowe?:

* Rozwiniecie okresowe wynika z tego, ze w procesie dzielenia liczby
a przez b (gf:lzie 7 to licz,ba wymierna), W pewnym mgmencie reszty
zaczynaja sie powtarza¢. To prowadzi do powstania okresowego
cyklu cyfr w rozwinieciu dziesietnym.
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Zadanie 1

Ktére sposréd podanych liczb sa wymierne?

Zadanie 2
Ktére sposrod podanych liczb sg wymierne?
11 8
05, 2. e 1414213, -
Zadanie 3
Ktére sposréd podanych liczb sa wymierne?
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Zadanie 4
Ktére sposréd podanych liczb sa wymierne?
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Zadanie 5

Ktore sposréd podanych liczb sa wymierne?
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Zadanie 6

Ktére sposrod podanych liczb sg wymierne?

Zadanie 7

Ktére sposrod podanych liczb sg wymierne?
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Odpowiedzi
Zadanie 1

Wymierne: V4 =2, 2, 2.5,

Zadanie 2
Wymierne: 0.5, &, -8 = -2,
Zadanie 3

o g 22
Wymierne: 0.(6), V9 = 3, 2.

Zadanie 4

; . 4 _
Wymierne: 2, 3.75, —5 = —2.

Zadanie 5

Wymierne: 7, 0.999..., 16 =4,2.333..., 2 =0.

Zadanie 6

Wymierne: £, 3.(7), 1.25.

Zadanie 7

Wymierne: 3, 4.5, -2, 0.(01).
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